COLEGIUL NATIONAL MINISTERUL EDUCATIEI NATIONALE

»VASILE LUCACIU”
BAIA MARE

Concursul “PRIN LABIRINTUL MATEMATICII”
editia a XIV-a, Baia Mare, 16 noiembrie 2019
CLASA a V-a

Subiectul 1.

Determinati numarul natural abcd stiind ca
2222-a+222-b+22-c+d = 4475

Subiectul 2.

Se considera sirul de numere naturale 2,3,6,8,8,4,2,............ cu 2019 termeni,
unde fiecare termen, incepand de la al treilea, reprezinta ultima cifra a produsului celor doi
termeni anteriori ( de exemplu al treilea termen este 6 = u(2 - 3), al patrulea termen este
8 = u(6 - 3), etc. ). Notam cu S; suma tuturor cifrelor de 8 care apar in sir si cu S, suma
tuturor cifrelor diferite de 8 care apar in sir.

a) Determinati termenul din mijloc si ultimul termen al sirului.
b) Calculati S; — S, .

Subiectul 3.

Determinati numarul abc , care indeplineste simultan conditiile:
a) numarul impartit la suma cifrelor sale da catul 53 si restul 10;
b) daca schimbam intre ele cifra zecilor cu cifra unitatilor obtinem un numar cu 27 mai mic
decat el;

C) cifra sutelor este egala cu suma celorlalte cifre.
( Supliment G.M. nr.9/2019)

Nota:
1) Timp de lucru 2 h.
2) Fiecare subiect se noteazd cu puncte de la 0 la 7.
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BAREM DE CORECTARE CLASA AV-A
Subiectul 1.
Determinati numérul natural abcd stiind ci
2222-a+222-b+22-c+d = 4475

Solutie:
Observam €8 @ = 1 S1@ < 3.ttt 1p
222 b4+ 22-c+d <222-94 22949 =2205 i 2p
La=1=222-b+22-c+d=4475— 2222 = 2253 NUCONVINE ...corvrvrirerrrrennnnns 1p
Hla=2=2222b+22-c+d =4475—4444 = 31 ..ccooeovieeiieeece e 1p
DD = 0,0 = 1,d =9 oo aaee e 2p
Subiectul 2.

Se considera sirul de numere naturale 2,3,6,8,8,4,2,............ cu 2019 termenti,

unde fiecare termen, incepand de la al treilea, reprezinta ultima cifra a produsului celor doi
termeni anteriori ( de exemplu al treilea termen este 6 = u(2 - 3), al patrulea termen este
8 = u(6 - 3), etc. ). Notam cu S; suma tuturor cifrelor de 8 care apar in sir si cu S, suma
tuturor cifrelor diferite de 8 care apar in sir.

a) Determinati termenul din mijloc si ultimul termen al sirului.

b) Calculati S; — S, .

Solutie:

a) scriem mai multi termeni ai sirului 2,3,6,8,8,4,2,8, 6,8,8,4,2,8,6,8,8,4,2,8,6 si observam
ca grupul de 6 cifre 6,8,8,4,2,8 se repetd incepand de la al treilea termen al sirului ........... 1p
Termenul din mijloc este al 1010-1€a...........c.oiiriiriiii e 1p

Impartim (1010 — 2) la 6 si aflim catul 168 si restul 0, deci, incepand de la al treilea termen
al sirului, grupul de 6 cifre se va repeta de 168 de ori si ajungem la al 1010-lea termen al
sirului care este ultima cifrd din a 168-a grupa, adica 8.............ccooiiiiiiiiiiiiiiiienennn. 1p
Impartim (2019 — 2) la 6 si aflim catul 336 si restul 1 . Deci, incepand de la al treilea
termen al sirului, grupul de 6 cifre se va repeta de 336 de ori si ajungem la penultimul termen

al sirului, ultimul termen fiind prima cifrd din a 337 grupd, adica 6 ................cceoeinnn 1p
b) In fiecare grupa sunt 3 cifre de 8, sunt 336 de grupe, iar in afara grupelor nu avem cifre de
8,0deCi S = 3363 -8 =8064 ...ooeiiiiiiii 1p

In fiecare grupa suma cifrelor diferite de 8 este 12, sunt 336 de grupe, iar in afara grupelor
avem cifrele 2, 3 (primii doi termeni) si 6 ( ultimul termen), deci

Sy =336 12 4 10 = 4043 . 1p
= 851 =S, =8064 — 4043 = 4021 ..o 1p
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Subiectul 3.

Determinati numarul abc , care indeplineste simultan conditiile:
a) numarul impartit la suma cifrelor sale da catul 53 si restul 10;
b) daca schimbam intre ele cifra zecilor cu cifra unitatilor obtinem un numar cu 27 mai mic
decat el;
C) cifra sutelor este egala cu suma celorlalte cifre.
( Supliment G.M. nr.9/2019)
Solutie: Din prima conditie obtinem
abc = (a+b+c¢)-53+10=100a+ 10b + ¢ = 53a + 53b + 53¢ + 10 =
S 470 = 43D + 520+ 10 oot 2p

Din a doua conditie obtinem
abc = ach +27 = 100a+10b+ ¢ =100a+ 10c+ b+ 27 =2 9h =9c + 27 =

D = 3 s 2p
Din atreia conditic obtinem @ = b + € = @ = 2C+ 3 oo, 1p
Inlocuind in prima relatie obtinem

47(2¢c+3) =43(C+3) + 520+ 10 2 € = 2 cooiiiceeceeeeeeeeeee s 1p
S D =50 =72 ADC = 752 eoeoeeeeeeeeeeeeee e 1p
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